29. Cervna
1 cast
1. Pomoci Taylorova mnohoclenu druhého stupné vypoctéte hodnotu /101
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2. Uréete TaylorGv mnoho¢lenu tfetiho stupné pro gunkei f : y = tgz se sttedem v bodé& 7 /4.

(Mocniny pfislu§ného linedrniho dvoj¢lenu neroznisobujte. Koeficienty nesmi obsahovat neuréené hodnoty
goniometrickych funkeci.)
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3. Urcete prvni dva ¢leny s nenulovymi koeficienty v Maclaurinové vzorci pro kazdou z funkci f(z) =
V1 —1223, g(z) = sin6z - In(1 — 2z). (Koeficienty musi byt vyjadfeny bez faktoridld a kombinacnich
Cisel.)
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sin 6z - In(1 — 2x) = (6x — 362°) - (—2z — 227%) = —122% — 1223



4. K funkci f(z) = |1 4 2 cosz| sestavte horni a dolni integrdlni soucet na intervalu (—;7) pro déleni
tvofené délicimi body —m, 0, 7w/2, 7.

3
/
/ 20F A
n’lf I\
/o
- / 1of \
\ / \ /
;’ 05F \\
\/ \/
_13 -2 -1 1 2 3

Pro horni soucet hleddme nejvétsi hodnoty na délicich intervalech:
na (—m,0) v0jeto3
na(0,5)v0jeto3
na(Z,myvZjetol

Horni sou¢et S =3 -7 +3-5 +1-5 =5m
Pro doln{ soucet hleddme nejmensi hodnoty:
na (—m,0) v—2mjeto0
na{0,2)vZjetol
na(Z,m)vimrjeto0

Dolni souCet s =0-7+1-5 +0-
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5. Udejte piiklad funkce f : (0,1) — R, jejiz dolni a horni integraly pres interval (0, 1) maji po fadé

hodnoty 2 a 4.
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6. Vypottéte [ /|z| dx
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7. Pomoci funkce F, jeZ je primitivni k funkci f na intervalu I = (0, 0o), zapisté piiklad funkce G primi-
tivni na I k funkci g, je-li funkce g urena ptedpisem g(z) = 2f(x) + f(2z) pro kazdé = € I.
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8. K funkci f(x) = 8sin® 2z cos 2z urlete jednu primitivni funkci na (—oco, +-00).

t = sin2x
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F(z) = sin® 2z

9. Zapiste jednim integralem obsah omezeného rovinného utvaru, jehoZ hranice je tvofena castmi kiivek
z =192+ 2y+ 2ax + 2y + 1 = 0 (integrdl nepoditejte).
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10. Urcete nezndmé &islo a a nezndmou (spojitou) funkei f, které splituji rovnici [ f(t) dt = 2z+cosz+a
0

pro kazdé z € R.
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2 cast

1. Urcete
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2. Vypoctéte (ve vysledku nevycislujte m,1n 2, In 3)

w/2
(2 —sinz) dz
2+ cosx
0
3 ; 2t
2—smx tg 3 s = 142 0 =
r = 2arctgt cosz = L I o 1=
2+Cosx 24 +
0 dr = <55

242t%2—2¢

142 14t2

1 1
2—- 5 2dt _/ AL 9qt _/ 442 — At + 4 G T
94 1=tz 142 242624142 ] 42 (t2+1)(t2 +3) -

0 0 0

412 — 4t 44 _At+B  Ci+D
2+1)(#2+3) 2+1 243

47 — At + 4= At +3)+ B(t* +3) + Ct(t* + 1) + D(t* + 1)

2 0 = A+C
z2: 4 = B+4+D
rz: —4 = 3A+C
2 4 = 3B+D

(3)—(1): ~4=24 = A=-2=(C=2
(4)—(2): 0=2B = B=0=D=4

1 1 1 ) 1 ) 1 q
2t 44 t 14 t
I=— dt =— [ ——dt dt - =
/ +/t?+3 /t2+1 +/1&2+ i /t2+3
0 0 0 0 0
— [In(* + 1)]1 + [In(¢? +3)]1 + 4 {arctg <t>}l =—In2+In4—-In3+ Am_
0 o V3 v3/lo V36

9 9
— 2422 -3+ —— —In2—1In3+ ——

3v3 3v3

ey
@)
3
“



2 ¥,

3. Rovinny ttvar U je uren nerovnici 22 + (y —a)? < 12, kde a > r > 0 jsou dan &isla. Vyjadiete objem

télesa, které vznikne z ttvaru U rotaci kolem osy .
Navod: Hledany objem je rozdilem objemi dvou rotacnich téles, tedy rozdil dvou integrald, které pied vy-

poctem slucte do jednoho integralu.

Hranice:
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